Chapitre 8 : Calculs de primitives et d’intégrales

: : “Arct
Reconnaissance directe Exercice 6: Calculer / mdx pour a > 0.
1
Exercice 1: Déterminer une primitive des fonctions définies par les expres-
sions suivantes sur l'intervalle proposé : Exercice 7: Calculer les intégrales suivantes :
3_9..2 1 1 2
1.p:x»—>%snrR 3. h:r—eX2gurR 1'/dx 3./3x6dx
5 3 0 22 +2x+1 0o 1+
2.g:xH733x Ssur}—2,+00[4‘fZ”JH\/gTTSM]—?JFOO[ U2z +1 3 1
(z? +8) 2. / ————dz 4. / ——dx Indice : u = tan (%)
0o 22+2zx+1 o 5+ 3cos(z)

Exercice 2: Calculer les intégrales suivantes . N . .
Exercice 8: Proposer une primitive des fonctions suivantes par changement

1t 1 .
t :

1. / %dt 3. / ST dt de variable 1 1

0 e 0 .

l.a—w —. 2. 2= ——. 3. = ——. Indice : u=tan (2

x z sh(z) VT + Va3 sin(z) (3)
2. / sin(t) cos(t)dt 4. / tan(t)dt.

0 0

’ Intégrales de Wallis ‘

Exercice 3: Calculer les intégrales suivantes :

1 /2e 1 da 9. /eln(x)dx 3 /gex cos(z)da Exercice 9: Pour tout n € N, soit W,, = /02 cos™ (t)dt.
e rln(x) 1 0

T

3
1. Calculer Wy et W;. Montrer que pour tout n € N, W,, = / sin” (t)dt.
0

’Avec IPP ou changement de Variables‘

n—+1
n+2 "

2. Démontrer que, pour tout n € N, Wy, 19 =
Exercice 4: Calculer les intégrales suivantes :

2 2
1. / zIn(z)dx 3. / xsin(z)dx
1 1 4. Démontrer que, pour tout n € N, Wy, 10 < W11 < W,

1 2 W,
2. de 4. 22 dr En déduire lim ntl
0o V3r+1 1 n—+oco Wi 4o

3. En déduire une expression de Wa, et de Wa,11 pour p € N.

5. Montrer que la suite ((n + 1)W,,W,,11) est constante.

Exercice 5: Proposer une primitive des fonctions suivantes 6. A l'aide d’un encadrement de W2, déterminer la limite de la suite
In(x) (vnWh).
Vo
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1. x— xArctan(z). 2. x +— Arcsin(x). 3.z




